Mikroekonomia III

Temat 6: Wybor spoteczny

Zadanie 1

Mieszkancy miasta konsumujg dobro prywatne x (rozumiane jako ilo$¢ pieniedzy wydana na wszystkie
konsumowane dobra prywatne, czyli cena tego dobra wynosi 1) oraz dobro publiczne g (korzystanie z
publicznego lodowiska). W miescie mieszka 1000 mieszkancdw, z ktorych kazdy ma takg samg funkcje
uzytecznosci U (x,g)=x-100/g, gdzie x jest wartoscig konsumpcji prywatnej a g wielkoscig publicznego
lodowiska w metrach kwadratowych. Koszt lodowiska wynosi 10 za metr kwadratowy. Kazdy z
mieszkancow ma taki sam dochdd w wysokosci 1000.

a) ile wynosi efektywna w rozumieniu Pareto wielkos¢ lodowiska?

b) jest ustalone, ze kazdy z mieszkancéw bedzie ponosit réwng czesé¢ kosztéw lodowiska (czyli
10g/1000, gdzie g to wielkos¢ lodowiska w metrach kwadratowych). Wielkos$¢ lodowiska jest
ustalana w drodze gtosowania, podczas ktérego kazdy z mieszkaricdw ma 1 gtos. Jaka wielkos$¢
zostanie ustalona w ten sposdb?

c) Czy mieszkancy nie beda jezdzili na gape (zanizali optymalng dla siebie wielskos¢ lodowiska)?
Kto bedzie podmiotem rozstrzygajgcym, jesli zostanie wprowadzony podatek Vickrey-Clarke-
Groves’a (GCT)?

Zadanie 2

Dobro publiczne kosztuje 99 zt. Trzy osoby gtosuja, czy dostarczac to dobro czy tez nie, przy czym
ceny zaoferowania tych osdb (reservation prices) wynoszg odpowiednio r1=90, r,=30 oraz r3=30. W
razie pozytywnego wyniku gtosowania, ktére jest gtosowaniem wiekszosciowym, kazda z tych oséb
pokrywa 1/3 tacznych kosztéw dostarczenia tego dobra. Jaki bedzie wynik gtosowania? Kto i w jakiej
kwocie powinien zaptaéipodatek Vickrey-Clarke-Groves'a (GCT)?

Zadanie 3

Z pewnej rzeki korzystajg kopalnie (firma A i B) i pralnie (firma C i D). Kopalnie sg potozone w gérze
rzeki i traktujg rzeke jako odbiornik Sciekéw. Koniecznos¢ oczyszczania $ciekdw oznacza dla kopaln
dodatkowy koszt. Pralnie dziatajg w dole rzeki. Im bardziej zanieczyszczona jest rzeka tym koszt
dziatalnosci praln jest wyzszy. Obie grupy firm lobbujg za lub przeciw rzgdowej interwencji, deklarujac
nastepujgce gotowosci do ptacenia:

Rzadowa interwencja | Brak rzagdowej interwencji
Firma A (kopalnia) 50
Firma B (kopalnia) 18
Firma C (pralnia) | 40
Firma D (pralnia) | 30

Kto i w jakiej wysokosci zaptaci podatek GCT?



Zadanie 4

Ponizsza tabela zawiera indywidualne koszty dostarczenia dobra publicznego (ci) i indywidualne
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wyceny (vi).
Podmiot Cj Vi
A 100 45
B 100 45
C 100 250

(a) Zatézmy, ze decyzja o dostarczeniu dobra bgdz nie zostanie podjeta w oparciu o gtosowanie
wiekszosciowe tak-nie, w ktérym kazdy podmiot (A, B i C) bedzie zapytany, czy bytby sktonny ponies¢
koszt ci za dostarczenie dobra. Jaki bedzie rezultat glosowania? Czy takie rozwigzanie bedzie Pareto
efektywne?

(b) Zatézmy teraz, ze podmioty deklarujg swoje wartosci i to rozstrzygnie o dostarczeniu dobra badz
nie. Rozwazane jest wprowadzenie podatku Vickrey-Clarke-Groves’a. Kto i w jakiej kwocie powinien
zaptacic¢ podatek? Czy to rozwigzanie jest Pareto efektywne?

(c) Czy podmiot A ma zachete, aby zmieni¢ swojg wycene. Zatéz, ze B i C nie zmieniajg swoich wycen.
Jakg wycene musiatby zadeklarowac A, aby dobro publiczne nie zostato dostarczone. Czy bytoby to dla
niego korzystne?

Zadanie 5

Jedng z mozliwych metod okreslania preferencji spotecznych jest rachunek Borda, znany réwniez jako
gtosowanie rankingowe. Kazdy gtosujacy jest proszony o uszeregowanie wszystkich propozycji
zgodnie ze swoimi preferencjami. Najbardziej preferowana propozycja otrzymuje (1), druga w
kolejnosci (2) itd. Te nadane kazdemu projektowi punkty sg nastepnie sumowane, a otrzymana suma
nazywa sie liczbg Borda. Zatézmy, ze jest 3 gtosujgcych i jest skoriczona liczba mozliwych do wyboru
propozycji. Przyjmijmy, ze kazdy z gtosujgcych ma racjonalng relacje preferenciji.

a) Czy preferencje spoteczne okre$lone za pomocg rachunku Borda s3g zupetne i zwrotne?
b) Czy jezeli kazdy woli x niz y, to czy liczba Borda ustawia dobro x jako spotecznie bardziej
pozadane niz y?

c) Czy zdefiniowany przez rachunek Borda sposdb okreslania preferencji spotecznych ma te
wtasnos¢, ze preferencje spoteczne pomiedzy x a y zalezg jedynie od tego, jak ludzie szeregujg x
wzgledem y, a nie od tego, jak porzadkujg inne warianty?

Zadanie 6

Zatézmy, ze granica mozliwych uzytecznosci dla dwdch osdb (A i B) jest dana wzorem Ua + 2Us = 200.
Dla kazdej z ponizszych funkcji dobrobytu spotecznego znajdz optymalne spotecznie poziomy UA oraz
UB. Zadanie rozwiaz graficznie i algebraicznie.

(a) Funkcji dobrobytu spotecznego Nietzschego: W(Ua,Us) = max{Ua,; Us}.
(b) Funkcji dobrobytu spotecznego Rawlsa (minimaksowa): W(Ua ,Us) = min{Ua; Us}.
() W(Ua,Us) = Ua¥? Us2.
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Zadanie 7

Matka ma dwoje dzieci o imionach A i B. Ma dla nich 1000 zt. Kocha je tak samo. Przyjmujgc ponizsze
funkcje uzytecznosci, gdzie (a) to kwota przeznaczona na dziecko A, a b to kwota przeznaczona na
dziecko B, oblicz jak matka podzieli pienigdze.

(a) U(a; b) = log(a) + log(b)
(b) U(a; b) = min{a,b}

(c) U(a; b) = max{a,b}

(d) U(a; b) = a® + b?

(e) U(a; b) = a%>+ b%®

(f) U(a; b)=-1/a-1/b

Zadanie 8

Romeo i Julia konsumuja tylko jedno dobro — spaghetti. Romeo lubi spaghetti, ale chce, aby Julia byta
rowniez szczesliwa, a wie, ze spaghetti jg uszczesliwia. Julia podobnie jak Romeo lubi spaghetti, ale
oproécz tego pragnie, aby Romeo byt szczesliwy, a wie, ze spaghetti jest czyms, co go uszczesliwia.
Romeo ma funkcje uzytecznosci postaci Ur(Sr,S)) = Sg? S,/7%, a Julia Uy(S;,Sr) = S° Sk*9, gdzie Sri S; sg
iloSciami spaghetti konsumowanymi odpowiednio przez Romea i Julie. Przyjmij, ze zasdb spaghetti
wynosi 24.

(a) Zat6z, ze a = 2/3. Gdyby Romeo odpowiadat za podziat spaghetti, wg swoich preferenciji, to ile
jednostek przyznatby sobie, a ile Julii?

(b) Co by byto w sytuacji odwrotnej tzn. gdyby to Julia dokonywat podziatu? Przyjmij a =2/3.

(c) Przyjmij, ze a jest nadal réwne 2/3, jaki warunek musza spetnia¢ alokacje efektywne w
rozumieniu Pareto?

(d) Jezelia =1/3, to z jakiego powodu, w punktach optymalnych w rozumieniu Pareto, Julia i
Romeo sie nie zgodzg?

Zadanie 9*

Henryk i Mirek nie znosza sie, ale uwielbiajg whiskey. Poniewaz siebie nie lubig, to chca, aby
poziom konsumpcji whiskey drugiego byt jak najmniejszy. Ich funkcje uzytecznosci sg opisane
nastepujacymi funkcjami Henryka: Un(Wi;Wa) = Wu-Wa? , a Mirka: Up(Wi; W) =Way-W,2, gdzie Wi
jest dzienng konsumpcjg whiskey Mirka, a W\, jest dzienng konsumpcjg Henryka. Sg 4 butelki do
podziatu.

(a) Jaka bedzie alokacja whiskey jezeli to Mirek odpowiada za podziat?

(b) Jezeli kazdy otrzyma po 2 butelki to jaka bedzie uzytecznos¢ kazdego z nich?

(c) Jaka bytaby uzytecznosé Henryka i Mirka, gdyby dwie butelki sie zbity, a kazdy z nich
otrzymatby po jednej butelce?

(d) Mirek i Henryk otrzymali ostatni wolny pokdj w akademiku, jezeli zatozymy, ze mieszkajgc w
tym samym pokoju muszg dba¢ o faczny dobrobyt, to jaki bedzie ich poziom konsumpc;ji?



